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6 Forma candnica de matrices

Ejercicio 6.1 Sea una matriz A cuyo polinomio caracteristico es
pla) = (z = 1)(2 = 3)(z + 2)(a” + 1)

. Cuanto valen el determinante y la traza de la matriz A?

Ejercicio 6.2 Probar que las matrices

10 0 10 0
A= 0 -1 0 B=10 -1 1
0 0 -1 0 0 -1

no son semejantes, si bien tiene los mismos valores propios.

Ejercicio 6.3 Considera la siguiente matriz 3x3

0 0.1
0D 0
a 070

en funcion de dos parametros d,b € . ;Cudlies su polinomio caracteristico?.
;. Cudles son sus valores propies (reale§ y complejos)?. ;Para quéwalores de a y b la
matriz es diagonalizable?

Ejercicio 6.4 Sea

1 —-2"-2F«
A= O~ 1 &
0 0 1

., Cudles’sonflos valores-propios de A?. ;Hay algun valor de a para el cual la matriz
es diagonalizable?

Ejercicio 6.5 Sabemos que la matriz
a 1 p
A=/l b 2 ¢
1 r

C J—

admite como vectores propios v;/= (1,1,0), v; = (—1,0,2), v3 = (0,1, —1). Hallar
todosos elementos de A, asi como los valores propios y sus multiplicidades.

Ejercicio 6.6 Calcular la forma diagonal, caso de que exista, de las siguientes ma-
trices, asi como la matriz del cambio a una base de vectores propios:

1000 41 2 -4 0 1
0000 0 -2 0 1
A=looo0o0 | P= 8‘;’:;’0_012—4
1001 0 10 -2
Lo
D=|021| E=| | | |

00 2

1 -3 1 -1
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Ejercicio 6.7 Dada la matriz

2

I
coo o~
coor o
cor~ oo
_ o oo
_—_ o oo

se pide:

a) Calcular su polinomio caracteristico.

b) Atendiendo a sus valores propios, estudiar si es invertible.

c) Estudiar si es diagonalizable.

d) Caso de ser diagonalizable, dar la matriz de paso a la forma diagonal.

Ejercicio 6.8 Dada la matriz

1 1 171

1 1 41 -1
A= 1~ A -1 ]’

17—=1 ~1 %1

se pide:

a) Diagonalizarla y determhinar una miatriz de paso a la forma diagonal.
b) Diagonalizar A? y A1

c¢) Encontrar una expresion en, fuicion de nide A%yde (A~1)"

Ejercicio 6.9/Dadd la matriz A del ejercicio 6.5 encontrar la raiz cuadrada de A.

Ejercicio 6.10" Resolver el problema-de valorgs iniciales de ecuaciones diferenciales
lineales
X' =AX, Xp=(1,1,1),

sienda_ A-1a matriz del ejercicio 6.5.

Ejercicio 6.11 Aplicar el método de'la potencia para encontrar el valor propio
dominante de la matriz B-del ejercicio 6.6.



